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Corpo dos Números p-ádicos - Uma Construção
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Resumo: Motivado por problemas de Teoria de Números, os números p-ádicos (onde p
representa um número primo qualquer) foram introduzidos pelo matemático alemão Kurt
Hensel por volta de 1900, se tornando uma importante ferramenta para pesquisadores
da área. A principal motivação por trás do estudo destes números foi a resolução de
congruências módulo potências de p, como por exemplo, a equação x2 + 1 ⌘ 0(mod 5n),
onde consideramos p = 5 e n 2 {1, 2, . . .}.

Por outro lado, é conhecido que o corpo dos reais, R, é obtido através do completamento
de Q munido do valor absoluto real e da métrica induzida pelo mesmo. Entretanto, dado
um valor absoluto qualquer definido em Q, o teorema de Ostrowski nos afirma que ele é
equivalente ou ao valor absoluto real ou a algum valor absoluto p-ádico.

No ińıcio deste trabalho abordaremos valores absolutos de um modo geral. Em seguida,
nos concentraremos no valor absoluto p-ádico e suas propriedades. Finalmente, através de
um processo análogo à construção de R, porém, partindo do valor absoluto p-ádico atin-
giremos nosso objetivo principal, a construção do corpo dos números p-ádicos, denotado
por Qp.

Assim, podemos reinterpretar o teorema de Ostrowski da seguinte forma: qualquer com-
pletamento dos números racionais resulta ou em um corpo isomorfo à R ou à Qp.
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