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Fatoracoes, elasticidades e sequéncias soma-zero

S4vio Ribas!

Resumo: O Teorema Fundamental da Aritmética afirma que todo niimero natural pode
ser escrito de forma tnica como produto de primos. Em outras estruturas algébricas,
a fatoracdo pode néo existir ou pode nao ser unica. Por exemplo, se a é um ele-
mento de um monoide H, entao é possivel que a = u;...up = vi...v,, onde u;,v;
sao irredutiveis distintos. O conjunto de comprimentos de a € H, L(a) = {k € N |
Juy, ..., u irredutiveis com a = uy ... ug}, e o sistema do conjunto de comprimentos,
L(H) = {L(a) | a« € H}, sdo formas de descrever a nao-unicidade de fatoragoes em H.
Para k € N, seja Up(H) = {m € N | Juy,...,ug,v1,...,0, irredutiveis com u; ... up =
V1. U}y AN(H) = minly(H) e pp(H) = supUi(H) (k-ésima elasticidade). Os conjun-
tos L(H) e Uy(H) sao, em geral, bem estruturados e, sob hipGteses razoavelmente fracas,
temos Ux(H) = [M\(H), pr(H)]. E mais, se H é o anel de inteiros de algum corpo de
nimeros algébricos K, entao L(a) é um intervalo para quase todo a € H. E conhecido
que \;(H) pode ser escrito como func¢ao de px(H). Por outro lado, uma sequéncia sobre
um grupo significa finitos termos cuja ordem é desconsiderada e a repeticao é permitida.
Uma sequéncia S sobre um grupo abeliano (G, +,0) é soma-zero se a soma dos seus ter-
mos é 0. A constante de Davenport de um grupo G, D(G), denota o maior comprimento
possivel entre todas as sequéncias soma-zero minimais. Existe uma relacdo intrinseca
entre pi(H) e D(G), onde G é o grupo de classes de ideais de H. Isso faz de py(H) e
de D(G) dois dos objetos mais importantes para descrever a nao-unicidade de fatoragoes
em H. Nessa palestra, vamos introduzir a relagao entre teoria da fatoragao, focado em
nao-unicidade, e os problemas de soma-zero. Vamos apresentar os principais resultados e
conjecturas sobre py(H).
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