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Seja M ⊂ Cn, n ≥ 2, uma hipersuperf́ıcie real-anaĺıtica de codimensão real um dada
localmente por M = {F (z) = 0}, F ∈ AnR, M

∗ sua parte regular. A distribuição de
Levi em M∗ é

Lp := ker(∂F (p)) ⊂ TpM
∗, p ∈ M∗.

Se L é Frobenius-integrável, M é chamada Levi-flat. Geometricamente, a condição de
integrabilidade significa que M é localmente folheada por subvariedades complexas de
codimensão um.

Se M é não singular, o teorema clássico de E. Cartan [1] garante que em torno de cada
ponto q ∈ M existem coordenadas holomorfas (z1, . . . , zn) tais que M = {Re(zn) = 0},
chamada forma normal local para hipersuperf́ıcies Levi-flat suaves.

O estudo de formas normais para hipersuperf́ıcies Levi-flat singulares se inicia com
Burns e Gong [2]. Cerveau e Lins Neto obtêm o mesmo resultado em [3] usando resultados
de teoria de folheações holomorfas. Diversas generalizações foram obtidas para diferentes
tipos de hipersuperf́ıcies desta forma, ver [4], [5], [6], [7], [8].

Neste trabalho, combinamos estas técnicas de teoria de folheações holomorfas e o Lema
de Morse-Bott. Provamos o seguinte resultado:

Teorema 1 Seja M = {F = 0} um germe de hipersuperf́ıcie real-anaĺıtica Levi-flat em
(Cn, 0), n ≥ 2, tal que:

1. F (z1, . . . , zn) = Re(z21 + . . .+ z2n−c) +H(z1, . . . , zn, z̄1, . . . , z̄n) com n− c ≥ 2;

2. H(z, z) = H(z, z), ∂H
∂zj

(z, z̄) = ∂H
∂z̄j

(z, z̄) = 0 para todo n − c + 1 ≤ j ≤ n, e

H(z, z) = O(|z|3).

Então, existe um germe de biholomorfismo Φ ∈ Diff(Cn, 0) tal que

DΦ(0) =

(
idn−c ⋆
0 idc

)
,

em que idn−c ∈ GL(n− c,Cn), idc ∈ GL(c,Cn), e

Φ−1(M) = {(x1, . . . , xn) ∈ (Cn, 0) : Re(x2
1 + . . .+ x2

n−c) = 0}.
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Quando c = 0, este teorema recupera formas normais de Burns e Gong [2]. Quando
n = 3 e c = 1, o resultado corresponde a formas normais de hipersuperf́ıcies Levi-flat com
linha singular isolada [6]. Além disso, o resultado também dá uma nova forma normal
para a hipersuperf́ıcie quadrática Levi-flat do tipo Q0,2(n−c) descrita em [2].
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