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Pontos F,-primitivos em hipersuperficies
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E conhecido que o grupo multiplicativo [y de um corpo finito F, com ¢ elementos ¢
um grupo ciclico. Os geradores desse grupo sao denominados elementos primitivos de F,.
Um ponto F,-racional sobre uma hipersuperficie afim dada pela equacao

f(.l'l,...,.ilfs) :O

¢ dito primitivo se todas as suas coordenadas sao elementos primitivos de F,. A andlise
da existéncia e distribuicao desses pontos tem sido motivada por estudos anteriores en-
volvendo pares da forma (a, f(a)), com a e f(a) ambos primitivos (como é feito, por
exemplo, em [1]), onde inicialmente foram considerados curvas afins [2] e superficies afins
[3]. A presente abordagem generaliza esse problema para hipersuperficies afins em varias
variaveis, ampliando esse estudo sobre estruturas algébricas em corpos finitos.

Nesse contexto, apresentamos estimativas para o numero de pontos primitivos F, que
satisfazem a equacao f(z1,...,xs) = 0, considerando diferentes classes de polinémios. Em
particular, sao tratados os casos em que f é um polinomio Dwork-regular e quando f ¢é do
tipo Fermat. Utilizando técnicas baseadas em somas de caracteres, demonstramos que,
para essas classes, o numero de pontos primitivos é positivo quando ¢ ¢é suficientemente
grande. Além disso, como consequéncia dos resultados obtidos, é provada uma conjectura
recentemente proposta por Takshak, Kapetanakis e Sharma [3]. Por fim, no caso especial
em que f define um hiperplano e ¢ é um primo de Fermat, fornecemos uma férmula
explicita para o nimero de pontos primitivos sobre tal hipersuperficie.
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