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No decorrer deste trabalho, abordaremos o conceito de compactificacao de Stone-
Cech. Esta foi construida independentemente por M. Stone e E. Cech em 1937 e possui
diversas aplicacoes na analise moderna. A compactificagdo por um ponto é, de alguma
forma, a compactificacao minima de X. O nosso objeto de estudo, a Compactificacao de
Stone-Cech, é a compactificacdo maxima de X.

Primeiramente, retomaremos os conceitos de compactificacao e de espagos completa-
mente regulares, que nos serao uteis ao decorrer deste trabalho. Uma compactificacdao
de um espaco X é um espaco compacto Hausdorff Y contendo X como subespaco tal
que X = Y. Duas compactificacoes Y; e Y, de X sdo ditas equivalentes se existe um
homeomorfismo h : Y] — Y; tal que h(x) = x para todo = € X.

Um espaco X é dito completamente regular se os conjuntos unitarios sao fechados em
X e se para cada ponto xy e cada conjunto fechado A, com zy ¢ A, existe uma fungao
continua f : X — [0, 1] tal que

f(zo) =1 e f(A) ={0}.

Todo espaco compacto Hausdorff é normal, isto é, separa fechados. Logo, pelo Lema
de Urysohn, sao completamente regulares. Assim, se X possui uma compactificacao, sendo
subespaco de um compacto, é também completamente regular. Por outro lado, se X é
completamente regular, entao X tem uma compactificacao . Para isso, basta fazermos um
mergulho de X no espago Y = [0,1]/, que nos dard uma compactificagdo de X e, entdo
chamaremos Y de compactifica¢ao induzida pelo mergulho h.
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