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Comparando infinitos:
Quando infinitos são maiores que outros?
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Vamos partir da seguinte pergunta: todos os infinitos são iguais ou existem infinitos
maiores que outros? Este trabalho tem como objetivo apresentar algumas das principais
ideias desenvolvidas pelo matemático alemão Georg Cantor, no âmbito da Teoria dos Con-
juntos, com ênfase na comparação entre diferentes tamanhos de infinitos. Apresentaremos
também a noção de cardinalidade de conjuntos, ou seja, de quantidade de elementos de
um conjunto X, denotada por card X e de equipotência entre conjuntos, ou seja, quando
dois conjuntos têm a mesma cardinalidade, denotado por A ∼ B. Essa última diz que
A ∼ B quando existe uma função bijetora f : A → B. Um exemplo é que podemos
concluir que Z ∼ N, pela função bijetora f : N → Z dada por:
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, se n for ı́mpar.

.

Outro tópico abordado diz respeito à ordenação dos números cardinais. Dizemos que
card(A) < card(B) quando existe uma função injetora f : A → B e A ≁ B. Essa noção
nos mostra quando um conjunto tem mais elementos que outro, em especial quando
infinitos são maiores que outros, o que nos leva à famosa Hipótese do Cont́ınuo, que
afirma que não existe nenhum conjunto cuja cardinalidade esteja estritamente entre a
cardinalidade de N e a de R, esta ultima conhecida como cardinalidade do cont́ınuo. Por
fim mostraremos um dos resultados mais importantes da teoria, o Teorema de Cantor,
que constrói uma sequência crescente de infinitos, respondendo completamente à pergunta
descrita acima.
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