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Dinâmica caótica no toro T2
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Resumo

Os sistemas dinâmicos constituem uma área da Matemática responsável por modelar
e ajudar a compreender o comportamento de fenômenos naturais conforme o tempo
passa. Estes podem ser classificados em cont́ınuos e discretos, dependendo da natu-
reza do tempo considerado. Os sistemas dinâmicos cont́ınuos tratam o tempo como uma
variável cont́ınua, enquanto os sistemas dinâmicos discretos tratam o tempo em etapas
discretas, ou seja, descrevem o comportamento em momentos espećıficos. Neste trabalho,
estudaremos a função fA : T2 → T2 dada por

fA(x1, x2) = π(A(x1, x2)) = (x1 + x2 mod 1, x1 mod 1)

onde π : R2 → T2 é a projeção dada por π(x1, x2) = (x1 mod 1, x2 mod 1) e A é a
matriz

A =

(
1 1
1 0

)
em um exemplo muito conhecido de um automorfismo hiperbólico do toro. Apresenta-
remos alguns resultados importantes sobre o comportamento da dinâmica no toro T2,
como a existência de conjuntos estáveis e instáveis, pontos periódicos, órbitas densas,
transitividade, e por fim, o caos. Este estudo foi baseado em [1] e [2].
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