
X Workshop de Matemática e Matemática Aplicada Congonhas – MG, 2025
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Em espaços métricos, as noções de compacidade, ponto limite compacto e sequenci-

almente compacto são equivalentes. Este trabalho tem como objetivo apresentar uma

formulação de compacidade nesses espaços, baseada na noção de completude.

Temos que todo espaço métrico é completo, mas a rećıproca não vale. Desta forma,

para fazer tal formulação deveremos acrescentar uma condição chamada totalmente limi-

tado, em que um espaço métrico (X, d) é dito totalmente limitado se, para todo ω > 0,

existe uma cobertura finita de X por bolas de raio ω.
Como aplicação, será provado o Teorema de Ascoli que caracteriza quais subespaços de

C(X,Rn
), conjunto formado por todas as funções cont́ınuas de X em Rn

, são compactos

na topologia uniforme. Tal resultado evidencia o papel central da compacidade em análise

funcional e topologia, conectando conceitos métricos abstratos a aplicações concretas.
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